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Άσκηση 1



Άσκηση 1

Βρείτε µια παραµετρικοποίηση του ευθύγραµµου 
τµήµατος που έχει ως άκρα τα σηµεία (-2,1) και (3,5).



Παραµετρικοποίηση Αντίστροφων Συναρτήσεων

Oποιαδήποτε συνάρτηση y ︎ = f (x) µπορεί να παρασταθεί 
παραµετρικά ως εξής:  
                                    x ︎= t  
                                   y ︎= f (t)  
 
Mε εναλλαγή των x και y προκύπτουν οι παραµετρικές 
εξισώσεις της αντίστροφης συνάρτησης:  

                  x ︎= f (t) 
                                   y ︎= t 



Παράδειγµα

Η y ︎ = x2 µπορεί να παρασταθεί παραµετρικά ως εξής:  
                                    x ︎= t  
                                   y ︎= t2 
 
Mε εναλλαγή των x και y προκύπτουν οι παραµετρικές 
εξισώσεις της αντίστροφης συνάρτησης:  

                  x ︎= t2 
                                   y ︎= t 
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Παράδειγµα



Δίνεται η συνάρτηση  

Βρείτε την f -1 και επαληθεύστε ότι 
                                     

Άσκηση 2

(f � f�1)(x) = (f�1 � f)(x) = x

f(x) =
2x+ 1

x+ 3



Άσκηση 2



Δίνεται η συνάρτηση  

Βρείτε την f -1 και επαληθεύστε ότι 
                                     

Άσκηση 3

(f � f�1)(x) = (f�1 � f)(x) = x

f(x) =
100

1 + 2�x



Άσκηση 3



Έστω x = a sec t και y = b tan t.  

α) Βρείτε τη γραφική παράσταση στο παραµετρικό 
διάστηµα (-π/2, π/2) για a = 2, b = 3. 
β) Επαναλάβετε για x = a tan t και y = b sec t. 
γ) Τι παρατηρείτε για a = b; 
δ) Αποδείξτε αλγεβρικά ότι:

Άσκηση 4
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Άσκηση 4



Σχεδιάστε την οφιοειδή καµπύλη του Νεύτωνα 

Κατόπιν, σχεδιάστε και την καµπύλη  

Τι παρατηρείτε; Εξηγείστε. 

Άσκηση 5

y =
4x

x

2 + 1

y = 2 sin(2 tan�1
x)



Άσκηση 5



Να βρεθούν το πεδίο ορισµού και το πεδίο τιµών των 
συναρτήσεων 
                                          και   
Υπενθύµιση:

Άσκηση 6

y = tan�1(tanx) y = tan(tan�1
x)



Η y = tan x δεν είναι αµφιµονοσήµαντη συνάρτηση, αλλά 
περιοδική, µε πεδίο ορισµού                        , … και πεδίο  
τιµών                       .   

Στην περιοχή                       η y = tan-1 x παίρνει τιµές  
-π/2 < x < π/2. 

Άρα, η  y = tan-1 (tan x) συνολικά έχει:  

πεδίο ορισµού:                        , …  
πεδίο τιµών: -π/2 < x < π/2 

Άσκηση 6



Η y = tan-1 x είναι αµφιµονοσήµαντη συνάρτηση στο 
πεδίο ορισµού                   .  µε πεδίο τιµών  
-π/2 < x < π/2 . Σε αυτή την περιοχή, η y = tan x έχει 
πεδίο τιµών                      .  
 
Άρα, η  y = tan (tan-1 x) συνολικά έχει:  

πεδίο ορισµού:   
πεδίο τιµών: 

Άσκηση 6



Άσκηση 6



 ΣΗΜΕΙΩΣΗ: Η σχέση  

ισχύει µόνο στο πεδίο ορισµού -π/2 < x < π/2, όπου η  
y = tan x είναι αµφιµονοσήµαντη και µπορεί να 
αντιστραφεί.     

Ενώ, η σχέση 

ισχύει στο πεδίο ορισµού                    , διότι σε αυτό η  
y = tan-1 x είναι αµφιµονοσήµαντη.   
                                                                                  

Άσκηση 6

tan�1(tanx) = x

tan(tan�1
x) = x



Οι συναρτήσεις  y = tan x  και  y = tan-1 x  αποτελούν 
ζεύγος αντίστροφων συναρτήσεων (η µία αντίστροφη της 
άλλης) και ισχύει ταυτόχρονα 

µόνο στην κοινή περιοχή  -π/2 < x < π/2 όπου και οι δύο 
είναι αµφιµονοσήµαντες. 

(βλ. ταύτηση κόκκινης και µπλε γραµµής στο προηγούµενο σχήµα)  

                            

Άσκηση 6

tan�1(tanx) = tan(tan�1
x) = x



Παράδειγµα


