
ΚΕΦΑΛΑΙΟ 2 

2.41 

Η τυχαία μεταβλητή Ζ παριςτάνει το πλήθοσ των αποτελεςμάτων «κεφάλι» μείον το πλήθοσ 

των αποτελεςμάτων «γράμματα» ςε δφο ρίψεισ ενόσ νομίςματοσ. Βρείτε την κατανομή 

πιθανότητασ τησ Ζ. Συγκρίνετε τα αποτελζςματα με αυτά των Παρ. 2.1 και 2.2. 

Λφςη 

Τα πιθανά αποτελζςματα είναι {ΚΚ,ΚΓ,ΓΚ,ΓΓ} Ζ={«πλήθοσ αποτελεςμάτων κεφάλι» μείον 

«πλήθοσ αποτελεςμάτων γράμματα»} Ζ(ΚΚ)=2, Ζ(ΚΓ)=0, Ζ(ΓΚ)=0, Ζ(ΓΓ)=-2 P(Z=0)=1/2 

P(Z=2)=1/4, P(Z=-2)=1/4 άρα η ςυνάρτηςη κατανομήσ f(z)=     

 
 
 

 
 

 

 
      

 

 
       

 

 
      

  

2.52 

Μπορεί η ςυνάρτηςη  

      
               

                  
  

να παριςτάνει ςυνάρτηςη κατανομήσ; Γιατί; 

Λφςη 

Για να παριςτάνει η F(x) ςυνάρτηςη κατανομήσ θα πρζπει η παράγωγοσ τησ f(x) να 

ικανοποιεί τισ ιδιότητεσ  
                     

           
 

  

  

     

 
                                

 

 

 

 

 

  
     

       Για να 

ικανοποιείται η ιδιότητα 2, θα πρζπει c=-1. Επομζνωσ αν c=-1 ικανοποιοφνται οι ιδιότητεσ 1 

και 2 τησ f(x) και η F(x) παριςτάνει ςυνάρτηςη κατανομήσ. 

2.54 

Η κοινή ςυνάρτηςη πιθανότητασ δφο διακριτϊν τυχαίων μεταβλητϊν Χ και Υ είναι f(x,y)=cxy 

για x=1,2,3 και y=1,2,3 και μηδζν για άλλεσ τιμζσ. Να υπολογιςτοφν (a) η ςταθερή c και οι 

(b) P(X=2,Y=3), (c)             , (d)       , (e)       , (f) P(X=1), (g) P(Y=3). 

Λφςη 

        
                          

                                  
  

(a) Αφοφ Χ και Υ είναι διακριτζσ τυχαίεσ μεταβλητζσ και f(x,y) η ςυνάρτηςη 

πιθανότητασ, θα πρζπει                    
 

  

   
   

   
    

(b)            
 

  
     

 

 
 



(c)              
 

  
    

 

 
 

(d)        
 

  
     

 

  
     

 

  

   
   

   
    

(e)        
 

  
     

 

  
    

   
       

 

 
 

(f)        
 

  
     

 

  
     

 

 

   
    

(g)        
 

  
      

 

  
     

 

 
   
    

2.55 

Να βρεθοφν οι περιθϊριεσ ςυναρτήςεισ πιθανότητασ (a) τησ Χ και (b) τησ Υ του Προβλ. 2.54. 

Είναι οι Χ και Υ ανεξάρτητεσ; 

Λφςη 

(a) Οι περιθϊριεσ ςυναρτήςεισ πιθανότητασ είναι 

             

 
 
 

 
 

 

 
    

 

 
    

 

 
    

                 

        

 
 
 

 
 

 

 
         

         
            

      

 
 
 

 
 

 

 
    

 

 
    

 

 
    

                 

         
 

 
         

         
     

(b)            
 

  
   

 

 
  

 

  
 

                                                

2.74 

Έςτω ότι οι Χ και Υ ζχουν κοινή ςυνάρτηςη πυκνότητασ 

        
                   

                
   

Εάν U=X/Y, V=X+Y, ποια είναι η κοινή ςυνάρτηςη πυκνότητασ των U και V; 

Λφςη 

  
 

 
                                               

  

   
        

 

   

                  
             

                 
  



η ςυνάρτηςη πυκνότητασ πιθανότητασ είναι               
    

    
 η Ιακωβιανή του 

μεταςχηματιςμοφ είναι    

  

  
 
  

  
  

  
 
  

  

  
  

  
 

 

      
  

  

  
 

 

   
 
  

  
  

 

      
  

  

  
 

 

   
  

  
 

      
          

    
 

      
           

               
  

 


