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΄Ασκηση 1: ΄Ενας κυκλικός κώνος έχει αναστραφεί και τοποθετηθεί στο εσωτερικό ενός
δεύτερου, ορθού κυκλικού κώνου, µε τα στοιχεία που ϕαίνονται στο παρακάτω σχήµα. Οι
ϐάσεις των κώνων είναι παράλληλες και η κορυφή του µικρότερου συµπίπτει µε το κέντρο
της ϐάσεις του άλλου. Για ποιες τιµές των r και h ο µικρός κώνος αποκτά µέγιστο όγκο;

΄Ασκηση 2: Η δεξαµενή του παρακάτω σχήµατος διατηρείται πάντα γεµάτη µε νερό. Εάν
ανοίξουµε µια µικρή τρύπα στο πλάι, το νερό εξέρχεται µε ταχύτητα v = 8

√
h− y (σε

κατάλληλες αδιάστατες µονάδες). Ποιο είναι το ϐέλτιστο ύψος y που πρέπει να ανοιχτεί η
τρύπα, ώστε το νερό να ϕτάσει στη µέγιστη δυνατή οριζόντια απόσταση στο έδαφος ;
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΄Ασκηση 3: Στις παρακάτω ασκήσεις, να ϐρεθεί η ϱίζα της συνάρτησης στο Ϲητούµενο
διάστηµα µε ακρίβεια πέντε δεκαδικών (εφαρµόστε τη µέθοδο του Νεύτωνα, ξεκινώντας
από αρχικό σηµείο της επιλογής σας).

• f(x) = 3x− x3, 1 ≤ x ≤ 2,

• f(x) = x3 + 4/x2 + 7, x < 0,

• f(x) = 2 cosx−
√
1− x, −∞ < x ≤ 1,

• f(x) =
√
x+
√
1 + x− 4, x > 0.

΄Ασκηση 4: ∆ύο ακτίνες L, M (ϐλ. σχήµα) συναντιόνται σε ένα σηµείο σχηµατίζοντας
σταθερή γωνία φ. Μία ϱάβδος µε σταθερό µήκος c µπορεί να µετακινείται έτσι ώστε η µία
άκρη της να ακουµπά στη ακτίνα L και η άλλη στην M . Να ϐρεθούν τα a, b και θ ως
συναρτήσεις των σταθερών c και φ για την περίπτωση που το µήκος b γίνεται µέγιστο.

΄Ασκηση 5: Να ϐρεθούν όλα τα σηµεία όπου η καµπύλη r = 1 − sin θ έχει εφαπτόµενες
παράλληλες και κάθετες προς τον άξονα των x.

΄Ασκηση 6: Βρείτε έναν αναδροµικό τύπο για τον υπολογισµό του αντιστρόφου ενός πραγ-
µατικού αριθµού (ξεκινώντας από µια αρχική εκτίµηση) χωρίς τη χρήση της διαίρεσης.
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